

















لتكن ,(,[1آ) المتتالية المعرفة كما يلي : 5 لا و 8+ 2317 5U,‏ 
1) نضع : 4- U‏ = ۷ لكل 2 من .N‏ بين أن (VD‏ اة فس محا اساسا 
2) حدد ,لآ بدلالة 1. 

3) بين أن المتتالية (U),‏ متقاربة وحدد لهايتها. 


72+ [ 















(2 نقط) أكاديمية المحمدية (دورة فبراير 0001 





5- ولا 
8 +0 3 - رب ولا ذ 


8 (1 


لنبين أن (,۷) متتالية هندسية. 








ل پا و 
1 
U, + 8) -4‏ 3( > = 
1 
(20 - 8 + ولا 3) ج - 
1 
(12 - ,نا 3) ج = 
ع 
(u, -4)‏ ج 
3 
Vv‏ >= 
* ما أن ET‏ 
إذن هھ 
6 س 
N 4 + co 3‏ 


إذن (۷) متتالية هندسية أساسها 
2) لدینا 1= 4- Vy = U,‏ ومنه فإن 


0 3 
إفه (ج)=» 
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نعتبر المتتالية العددية (.[]) المعرفة ب : 


ولتكن (,۷) المتتالية العددية المعرفة ب : إلا - ,= ۷ ; N‏ عمل 
a (1‏ - احسب i‏ ر 70 . 
) م - بين أن (17) متتالية هندسية محددا إسناسها . 
2( 3- احسبا 209 (ne N*) n‏ المجموع : .ل + ... + 78+37 د ه. 
- بين ان رل + ,5= Vne N’ ; U‏ 
© - احسب lin ÛU,‏ 


مه + جل 11 


نقطة ) أكاديمية وجدة (دورة يونيو 2001) 





المتتالية ([]) معرفة بما يلي 





2) 32- 
1 
U, =2‏ . ج - ولا 
1 
© 11 و )07 2 + ,+ Un +2 = 3 (Un‏ 
و ]1 عم : إلا - ب لاع 7ع 
1 
1( 5 ج 5 (0لا 2 + إلا) جح - ولا 
5 
ج - ولا - | = 
-b‏ لیکن 1 من N‏ 
Un +1‏ ودولات ووولا إذن 
1 
بولا - (ونا 2 + رب ونا) ب - 0 
1 ۰ 
( بولا 3- ,ل1 2 + ,,ولا) ب = 
1 
( ب ونا 2 - ونا 2) ب = 
8 
=m,‏ 
أي 
اذن إذن 
: 2 . 
. ومنه فإن (,9) متتالية هندسية أساسها ج -. حي 
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- موب تب‎ PENI بدو‎ ١ 





< 





نعتبر المتتالية (]) العددية المعرفة بما يلي : ع 


1) أ بين أن (آ) مكبورة بالعدد 2. 
ب - بين أن (,[آ) تزايدية. ئ 


1 : 
ظ‎ (Vne N) E : بين أن‎ ١ 2 


lim U, : ند استنتج‎ 


من + جل 11 


(4 نقط) أكاديمبة الجديدة (دورة قبراير 0001 


55 فقا 
المحتالية (([1آ) معرفة بما يلي 1= U‏ إذن 2< VneN ; U‏ 


.2 الخلاصة : المعتالية () مكبورة للعدد‎ Uj 33-T ae 
ب ۔ لدينا‎ 
ربولا‎ U, =3 - /3- 0, - €, .2 أ لتبين أن ([1) مكبورة بالعدد‎ )1 
.U€U >2 اذہ‎ U ±= : * 
= (3 - U,)- /3- U, 0 لدينا 21 ,لا ادن‎ 


* نفعرض أن 2ك ,ا من أجل ١‏ من . 


وان 527 ب (1 - .لا - 3 لي) ل - 3 كي - 


٠ .‏ 3 م ٠. e»‏ > 
ليناد 2-1-2-8 من خلال السؤال السابق لديئا 1 > 3-U,‏ 
J3-U. -1‏ = اي 1<0-,10ا-3/ل و 3-020 

n 


لدينا 2 > ولآء 





إذن 
2 - < ولا - د 52 ْ 
3-1,1 جه وبالتالي فإن المتتالية (,[]) تزايدية. 
ا[ <,لا-ذي جه 2 أ. لدينا : 
J30 -10‏ 4¬ - ,لا - 3ك - و ولآ-2 
U, -1‏ -3 
0 ورلا -2 جه > 
U, +1 U, <2‏ -3/ 
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نعتبر المتتالية العددية Ce‏ المعرفة بما يلي : 1-= U,‏ 


1) أ. بين أن : 0> 1>17- لكل 2 من 25. 
ب ادرس رتابة المتتالية ,لآ. 


U 


n 
3 : لكل 0 من آ١ نضع‎ (2 


۳ € ٴ 1 
أ بين أن المحتالبة بر( ۷) هندسية أساسها 7 . 


ب. استنتج لا بدلالة ١‏ ثم حدد نهاية المححالية (.[1). 
٠‏ (4 نقط)أكاديمبة الدار الببضاء أنقا (دورة فبراير 2001) 





27 





Scanné avec CamScanner 











6 e reee ILS 
E لذ‎ O, 1 

ا E,‏ و 1 1 ل HE‏ ذأ 200 

1 7 0 ار 7 و ور و 3 ا 0 EE‏ 1 























Uo = -1‏ 
U, 5‏ 
n‏ ]1 © 8 ; جسحجج د 7غ 
1 © م ؛ 1377+ Un‏ 20+3 1 
U 6 4‏ 
1) أ. لنبين أن 0 > 1ا15- لكل ١‏ من .N‏ أ بس7 5= 1+ 
* لدينا 1-= رلا إذن 0كرلاك1- 0 
* نفترض أن 0 > ,ا15- من أجل م من Tî .١N‏ 
لنبين أن 0 5 ,,رلا 15- 0 ّ 
1 1 _ يي 3+ سج2 
لدينا جج 7ج7 لكل × من R-)-2(‏ 204 
U‏ 
إذن : e‏ 
2+ آآ>1 جه 50ل 15- 4+ ر 
"ET FELT E‏ 
U, +4 a‏ 2 
U, 1 1‏ 
-> -> 1- ج- سے >= 
8U, +12 U,+2 2‏ ` 
1 1 1 1 1 1 : 
a" TTT‏ 59 ) 18 )+ 
U, +3 1 U,‏ 2 4 
TZU +4.‏ 7 
0 ورلا >1- جه إذن 
إذن : 0 ,لآ >1- : 8 عه9 الخلاصة : 
/ 1 
ب لندرس رتابة المتتالية (0). (,17) متتالية هندسية اساسها --. 
لدينا EY Uo U,‏ 
n‏ 0 بعك لني e‏ ند [ج)-. 
U, _ Û, - U, (2 U, + 4)‏ 
U, +4‏ 2 * =¥ 20+3 جه ims:‏ 


- Û, 2U, +3) 


e BU سويت و‎ 
n 


3V, 
-15 U, <0 ما أن‎ 
تاق 51 لاة0 و 15210,523 و 4 کے2520‎ 





1 (3+ ولا 2) ,لا - 
ومنه فإن 30+7۵ 5 
وبالعالي فإن : 0> Vne N ; U, -U,‏ 
٠‏ + 9 1 ّ ¢ 14 د 
الخلاصة : ماأن 1>7>1- فإن =٥‏ (چ) ۳ 
المتحالية (,[آ) تزايدية. 
ومنه فإن 0= lim U,‏ 
مه + جب ع 
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لتكن (,[1آ) المتتالية العددية حيث : 
[) بين أنه VneN ; Û,>-3 ٠‏ 
2) بين أن ([1) متتالية تناقصية. 





3 نضع لكل 2 من !]2 : جسن ث2 


4 بين أن متتعالية هتدسية [ساسها‎ -a 

ا اعسب ¥ ت ,لا بذلالة + 

ح - احسب نهاية (,لا) 

نقط) أكاديمبة سراكسش «(دورة فبراير 2001) 


0 
الخلاصة : المتتالية (.7آ) تناقصية. 


3U,,=2U,-3 1: 8 © 21 








1) لين أن 3-< ا 5 من .N‏ 1 
) لنبين ان 5 لكل م 3( ]ا ع م : : - ث7 
* لدينا 2-=رلا إذن ‏ 3-<,لآ. 3 003 
* نفترض أن 3 -< ,لآ من أجل م من [28. 8 - ا ابي 
* لنبين أن 3-<,,رلآ. 3 سول 1+ه 
1 
2U, Zz -6‏ چت 3-> e U,‏ - 
21-32-9 ج E‏ 
1 
9ص جه لد سم ده 
قدا ا جک (3+9- (2U,‏ 3 
3 * 
إذن 3-> U, +6 VneN : U‏ 2 ' 
2 لنبين أن (,[1آ) تناقصية. )32 
لدينا )<= 
f‏ 
U, - U, = U, - 7 (2 U, -3(‏ 
1 
(2 + ,0-20 3 چ = 
1 
Ut,‏ > 


م . 1 
ن 3-<,11 فإن 3(<0+,ل) چ 
ن 0 < ,. تآ - تآ 





إذن 
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2 م - - ينه ...م > 
ےک سے س ع م سے مھ یف ا ر لے E I‏ ® 





3 1 
وچ چ د 3<)رU‏ نعتبر الدالة ؟ المعرفة بما يلي : 
3 3 3 أ 
R > 3 pry +‏ و [3 ,0] : f‏ 
- 3 1 
3> ولا جه عد + ع 1712 چس ۽ 
إذن 3< U‏ ; 18 عم 3 | 
: : لدينا ] دالة متصلة على المجال [3 ,0] =1 و 1آ ا3ج ]=0 
ب. لدينا ‏ ولا-ج + ولاج ت ولا - بوتا با أن ٤‏ دالة متصلة على 1 و 1 ح ۴)0 و (1)0= ,ا و أ 
CT‏ متتالية متقاربة فإن 6 نهاية ([1) تحقق العلاقة =٤‏ (0) ؟. 
1 
0 - 3) سس - 





لتكن (1]) المتتالية العددية المعرفة بما يلي : 


3-3 






دن 


1 
0لا و سج + ونا ج > .بولا (Vne N)‏ 









أ بين بالترجع أنه 3> ,لآ .(YneN)‏ 

ب . بين أن المتتالية (,0) تزايدية قطعا. 
2 استنتح أن المتتالية (,[آ) متقاربة واحسب نهايتها 
3 3 3 


. 3 , ٤ 
{Yê Nُ) و‎ ia o : بين بالترجع أن‎ | 3 












ب - استنتج من جديد حساب نهاية المتتالية (,[أ). 





(4 نقط) أكاديمية سطات (دورة قبراير 2001) 





00-0 با أن 3>,ل1 فإن ‏ 0< ,3-1 
neN‏ ; دا ومنه فان 0< U, U,‏ 
وبالتالي فإن المتتالية (,[]) تزايدية قطعا. 
2 * بما أن المتتالية (,]) تزايدية ومكبورة بالعدد 3 فإنها متقاربة. 
* ھا أن 50ر0 و 7© #رايدية ومكبورة بالعدة 3 


* لبين أن 23ىلا فإن 3 : VneN‏ 


1) أ. لنبين أن 3> ,0ا لكل 2 من N‏ 
* لدينا 0= رلا إذن 0 >ىلآ 
* نفترض أن 3 >,لآ من اجل م من !2 . 
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1) لتكن ؟ الدالة العددية المعرفة على المجال [1=]0,1 ها يلي : - 800 . 
أ . بین أن ۴ تزايدية على المجال 1. 
ب . بين أن : 1ح (1)1. 

2) نعتبر المتتتالية العددية (,11) المعرفة بما يلي : 20و 


U, -8‏ 
!1 26 ؛ 20 ” اجو 


۳ 


ين أن : VneN ; OSU sl‏ 
ب- بين أن (,[1) تزايدية واستنتج أنها متقاربة. 
ج- احسب ,لآ صا . 

هه + +¬ 11 


نقطة ) أاكادبيرة الرباط (دورة فبراير 2001) 





[01]-1 , 1عع : = فإن ؟ تزايدية على ] [ 
ان وا8 1 ملاحظة : يمكن استعمال معدل التغير أو الدالة المشتقة. 
]9 ا 
: 31 
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1 
جه ل‎ F(0) <f (%) <f (1) 


8 
وت‎ o S f(x) s1 


> f(xX)e I 


f(D) c 1 إذن‎ 


ا 0 - ونآ 
U, -8‏ 


30g‏ بولا 


نلا =f (U)‏ ,ولا 
ه لدينا ‏ 050ا إذن 0511 
٠‏ نفترض أن 05061 
١ 0 1‏ 

Os U, s1 طا‎ U, e I 
= fU) e fD 


> f(U,) e I 





(f (D c I 


CGC 
- 


1 © ,رولا >= 


- SMS 1 


VnenN ; 05121 


نعتير المتعالية العددية (,[آ) , 


كسس E‏ فى ولك 


قوع استنتج أن : 2= ¥ ; 
3) أ بين أن (1]) متتالية تزايدية وموجبة. 
ق أثبت أن : 0 0 


U, =1‏ و 
ولا ةن 


U, =0 
Un +2 =3 Un, 





; ne N 
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2( نعتبر المحتالية (VV)‏ بحيث : NS‏ 
| بين أن (۷) متعالية هندسية محددا أساسها وحدها الأول. 
.(Vne N)‏ 





فيلات اتا 
إذن U, = U‏ 
® نفترض أن U‏ 5 0 
e‏ لنبين أن U sU,‏ 
لك 
f‏ > 
ربولا دولا 
إذن 
ما أن TSE (U)‏ 1 و OEE‏ و (ولا) 1 ,رز 


و (U)‏ متقاربة فإن 6 نهايه (10آ) 2 تحقق العلاقة 0) =f‏ ), 


6-8 
28-9 


8 -6- 262-96 جه 


=ا) جه (0©) (=f‏ 


4-0+م5-ث8م جم 
6-4-0 (6-1) جم 
4=¿ أو #21 جه 


بما أن 51 05 





و 0 > ولا 
(Vne N)‏ 


.(Vne N) 


. lim U, واستنتج‎ )ne€ N) 


هه - به 1 


(3:,5 نقطة ) اكادبيمبة القنبطرة (دورة فبراید 


U, =3 U, -2 U, =3 (1 
U, =3 U,-2 U, =7 
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1 





٠ = , 16 N (2‏ 
ه: اي 0< لآ : 2 عمس” 
| 












دولا - ربولا > ربنم و 8 
u‏ ب. * لدينا [0-15 تآح لا 
n n+l n ” 0 = 2 (Un +1” a)‏ 
2V۷‏ = إذن بلا + ١ U, = V,‏ 
: باأن 0< 1ا فإن ,0< ,لآجيلا 
إذن VneN ; Ve > 27 ١‏ أي U12 V,‏ 
إذن 070 اة فخممية امانا 2 وحدها الأول 1 >,نا-,ناىتىلما ومنه فإن 2 < , ,إلا : Vne N‏ 
پا / - ,7غ 
اذن VneN ; V,=2"‏ * بما أن 2<1 فإن +="2 lim‏ 
: مه + جب N‏ 
3) * لدينا اا اكت لاه U,‏ فى lim‏ 
٠: :‏ ومنه فإن مه + < im U‏ 
إذن n +1 VneN ; U, >U,‏ الح 
إذن ([1]) متتالية تزايدية. ٠‏ 
* بما أن (,[آ) متتالية تزايدية. 
فان وناء رلا : 88 16 





نعتبر المتتالية العددية (,10) المعرفة كما يلي : 1 - ,نا والعلاقة 
لعكن المتتالية العددية بحيث : 2 - ,نا -,/ا لكل 8 من .N‏ 
1) أ بين أن (۷) هندسية محددا أساسها وحدها الأول. 


يا استنتج أن +n‏ [ >) * ين ; N)‏ چ " ۷). ثم احسب نهاية (,0ا). 


9 ر 2 2 2 | 
0 أ- اح الجعين 99+ 98+.....1+2+3+4=ء و [ع)+ (2)+....+ (ع)+ [ يإ +1-':. 


0 ˆ 0 
[ ج) 3- 4953 - ونا + وولا+ .... + إلا + ملاء 






ح ملآ 

1 ا ظ (2- ,نا 2) 

]1 عم : 3+ + ,211 - بولا 3 ' 
38 6م 01 - .1 72 

Vo = U,-0=1 لدينا‎ ٠ أ۔‎ )1 
Va+ı = U, ,, - (n +1) 


1 إذن 
(1 +8) -(3 +8 + ولا 2) ج - 





1 
(3-38-3+ه+ ول 2) ب = 
33 
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الخلاصة : ج۷ هالبة هندسية اساسا وحدها الأول 7-1 


ب. * با أن (۷) متتالية هندسبة أساسها وده الأدل 











3 
7-1 اذن [ =. 
ف با أن 1 - ,لا ,7 
فان U =V, +n‏ 
إذن 
* با أن 
فإن 
02 أ * BF‏ ...اق اك 1 عع 
(99 + 1) 99 _ 
2-5 
0 .99 _ 
سو 


1) أ بين بالترجع أن : 


895 استنتج أن : 1 
2 بين أن .([1) متقاربة. 
3( نضع لكل 0 من N‏ 


بين أن المتعالية ,( ۷) هندسية أساسها 


1 
8 
4) احسب ,لآ بدلالة 1. استنتج ,لآ 1110. 


Scanné avec CamScanner 


(ملاحظة : 5 هي مجموع حدود متتالية حسابية) 
000 0م 2 
[ ع)+....+ [ ج)+ج+1-'.: 


))[ -: 


* 


إذن 





(ملاحظة : ' 5 هي مجموع حدود متتالية هندسية) 


99 ` 


500600 


+ ...+ | |+11+2+..+99) 


7 


2 | 2 
)5( +[ 1 + ج ) + ! - وونا + ...+ رنا+را 
2 


t44) 


S' +S 


^ 0 
3-3; (5) + 4950 
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إذن 








ج < ولا ج U> J7‏ 
3 
ا 
1 5 
1 3 (ع 4 +1 3 
۳ 8 د 











V (a,b) e R? ; a <b? ج‎ > 
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n +1 


2 * يما أن 1> 





0 و 0<,لآ 


11 


VneN ; U, <U, فإن‎ 


n+ 1 


ومنه فإن ((,[آ) تناقصية. 

6 1 
وا أن ج VneN ; U,>‏ 
TT :‏ 1 / 3 
فإن (,[1) تناقصية ومصغورة بالعدد > 


ومنه كان (U)‏ متقاربة. 


3( 1[ قة 7 
NSU‏ 
1 * و 7# 
Joa Se TF‏ 
3 
11 
8 8 8 
(7+7U 8‏ 1 
8 8 
ا و 
ع 0ج )ج - 
1 
¥ ج = 
١‏ 1 
إذن ولاج ة ربىلا : VneN‏ 
لذن ل6 متتالية هندسية أساسها. .> 
| 1 1 اضر 7 
4) * لديا ج - ج - ولا .ج = Vo‏ 
اذ ١‏ 
نل ۽ 
6 8 
أي 
* 
إذن 











لتكن (,1آ) المتتالية العددية المعرفة بما يلي : 


“لآ +3 
و 1+0 > اجون لكل 2 من N‏ 


0 


1 
1) بين أن لكل 8 من :۸N‏ 0< لا 


n 
- U 03-0" 


11+ 





2 أ تحقق من أن لكل 8 من ]7 : 


17 


1 + 


ب. بين بالترجع أن لكل 2 من :N‏ 3> ,0ا 
3 بين أن المتتالية (,ا) تزايدية قطعا ثم استنتج أنها متقاربة. 


ٍ ' 43 غ0 
4) |. بن ا : : ن 
بين ان لكل 1۸ من N‏ 7<0 ,لا +1 
ن ا 3 
ب بين أن لكل n‏ من Up) : N‏ - 3( [ ج) >,نا-0>3 


جح استنتج نهاية .(U,)‏ 


3 





(4,25 نقطة) أكاديمية مكناس (دورة فبراير 0001 


1 
١ 
1 
1 





1 > وا 
U‏ + 3 
0 +1 اجون 
٠ )1‏ لدينا 1 -ولآ اذن 0< 
۵ نفترض ان 00 من م من .N‏ 
٠‏ لنبين أن U20‏ 


0لا +1 و 3+0 د 0<رU‏ 


40 
> 





- 


1 + U, 
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ولا - 3 - ,310 +3 
ول +1 2000 


30-1 





` 1+0, 








إذن 
ب- ٠‏ لدينا 21,لآ إذن 3>,لا ظ 
ns‏ : | 
نفترض أن 3 > منأجل م من 55 
© لنبين ان 3< Uy,‏ | 
3-0 0 
U‏ 
0م ج 3< U,‏ ظ 
ونا + 1 ا 
| 
أ 
U‏ 
ك5 الم 
م ١ TED‏ 


ia 


1 11 
Ah 


SY 


| 


Is, 


A2 
7 11 7 SL 


و7 1 11 7 
رو 7 ا 
















رص 7 4 OEE EEE N‏ 
3-00 ج U‏ 595 
3 ونا و ب ۔ لدينا )0.3+ 1+ n‏ 
U‏ 
ا 9 
اذن 3< U‏ ; 8 عم بما ان 0< WEN 5 1+ U,‏ 
2 فا 3 5-0 N ٠‏ ع و 9 
3) لدينا ولا + 3 . 4 T+U‏ * 
ول - دنج ] > ونا - ربونا . 1 


بالتالى فا: 5 3 327ل : VneN‏ 
لين 501 وبالتالي فإن (0,لآ-3) 2->(,0-10 ين ج] 














)3-]1<0 (لأن‎ ET 
2 2 
_ 3+ 0-0 - 
أى‎ 3 1+ U, 
a 
ولا +1 إذن لدينا‎ 
1+ <0 و‎ 3- U, >0 فان‎ 0< U, <3 بما أن‎ 
3-U, 
1+ 00. 0 ومنه فإن‎ 
0> 3 - وبالتالي فإن 0< -, ,رتنا ل «8”< 3) ج > ,نا‎ 
3 n 
0>3 (ونا- 6 . ([ جّ) > رن‎ VneN ; U, >U إذن‎ 


إذن (,[آ) تزايدية قطعا. 


* با أن (,ا) تزايدية ومكبورة فإنها متقاربة 
ا 3 U,‏ 


6 ا لديا | +401 4 1405 





U, -3 
< ج‎ 
lim (7 ( = 401+ (ولا‎ 


1 ه + جب‎ 
lim (3-U,)=0 


هه + جه 1 


ما أن 0>>3 فإن 


لتكن ؟ الدالة العددية المعرفة على +1 كما يلي : 





ب - بين أن × >5 () 1 لكل ا من *2 . 
حَّ- حدد صورة المجال [ 1 ,0 ] بالدالة ]. 


1 
2 لتکن (U),‏ المحتالية العددية المعرقة كما يلي : دولا 8 (ل1ا) ؛ - ,رلا لكل n‏ من .N‏ 
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و تحقق أن : ]0,1[ VneN ; Ue‏ 
ب - بين أن المتتالية ,(,لآ) متقاربة. 
ج ‏ حدد نهاية المتتالية ,(,لآ). 


: )72( 2 6 ; xe R 





1+ x 


.6 أ تغيرات الدالة‎ )١ 





2 3 
lim f(x)= lim e : f(0 =0‏ 
ب[ ه+بهي مه + جل × 
3 
(×⁄ 3 دون م 280 عو 
E‏ 
چ 





دچ + 1 


3 
+ 3 


2 
دي ”) ج + 1 


)1 + × 





۴(0 - 
,ا سن ©0 م 





X 3 
x ¬+ 0ٌ x¬+0* 1 + x 


من خلال جدول تغيرات الدالة 04 ؟ دالة متصلة وتزايدية قطعا على R*‏ 


ر 8R (= R`‏ اذن 1 تقابل من +18 نحو *۸. 
ب . لدينا 1 
-X. Vx 0‏ 
و +1 


إذن *«>(1)5 لكل « من '۸. 
ج - لدينا ] )1( ((O0, 1) = [ F(0), f‏ { 


f (xX)-Xx= 





0,1) =] 0. < | 


اي 
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1 
2( ج - ولا 
nEN‏ , (ونا) 1 - ربولا 
أ 1 ا U‏ اذن ‏ [0,1] ©,ىلآ 
٠ |‏ لدينا 0-7 إدلن 9 0 
٠‏ نفترض أن : ]0,1[ U,e‏ حيث 1 عم. 
٠‏ لنبين أن : 


U,€e [0,1] => f{(U)e f ([0, 1]) 
1 
ج‎ E || 


U, € [0,1]‏ چت 


VneN ; U e[0,1] إذن‎ 


ب * من خلال السؤال 1) ب لدينا ولآ > (ولا) 1 
إذن U SU,‏ 
© نفترض أن ...لا عونا 
58 عدن 0,5 
لآ > لآ جح 
p +1‏ 


Pp 


إذن لآ > . لآ 


71+ [1 n 


VneN ; 


وبالتالي المتتالية (1) تناقصية. 





2 





* با أن (لا) تناقصية ومصغورة بالعدد 0 إذن فهي متقارية 


و ()1- 
العلاقة 


n +1 


f (6) )ع‎ 


بت 1)0-8] 





0=( جه مج 


#ي 3 + 1 


lim U, =0 ذن‎ 
Nn — + coo 





1 
4 أ 
ج- بما أن 1 دالة متضلة على [0,1] و ]0,1[ DJ e‏ 


نا و (آ) متقاربةفإن 4 نهاية (00 © 


0000000000 00000و 
ا وو 
ee‏ 











1 e 55 ٤ 
بين أن الدالة 1 تقابل من المجال | إلى مجال 1 يجب تحديده.‎ 
: نعتبر المتتالية م .,(,[1آ) المعرفة بما يلي‎ © 
1 1 5 . 
ae | <| ولا بحيث‎ =4 


Uy, 3h (U): N لکل 1 من‎ 


۾ 1 
| بين ان لكل 1 من !1: لج > يلآ >0. 







U 
n +1 . . 
5 -2) :N بين | من‎ . 
U17 Uq = U. (U, +1) (3 Û, ) بن بين أن لكل. 8 من‎ 








ج“ ادرس رتابة (Wa N‏ 
د ن ا ارد 
ه ‏ حدد نهاية UE‏ 


نقطة ) أكاديمية فاس «(دورة فبراير 2001) 














0 n 39 1 7 (1 
xX) = : xE | 0, ج‎ 
Ug =8 . عه‎ ]0.<| 2-3 × 2 
1 
Uy, zh(U,) : 26 N lim h(%)= 7 , lim h (x) =0 
1 x 40 
10 عه اذ ره اد‎ 0 0 U-=a لديا‎ ٠ أ‎ 7 x >0 
Uo € 7 50ظ )2 0 و 2 ادن‎ 
1 2 
Nc نفترض أن | ,0 | ء ,نا أ‎ ٠ 1 413 
م من اجل 7 من‎ 2 vxe |05| ٠ h' (x) = ( - 
1 ء‎ (2-3 × ( 
لنبين ان |9[ عبن‎ © 
1 5 10 | 
U, e j0. 5| چے‎ h (U,) e |] 
1 
5 Up. [9| 
1 
ف‎ U, +1 € أي‎ 
1 : 1 1 | 
ne N: U,e|oz| | il ء ]+ ]-)]2 .هه‎ "5 
Uُ ٤ تقابل من | حي ,0| : أ‎ ١ فإن‎ 
كولاه بولا‎ ١ 2 ب . لدينا وات‎ 5 ۳ 2 
0 
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Ua+1 
ونا + ونا 6 ولا _ 0-, 3 (منا + 1) م جه ظ‎ - 2( 


0 3 
5 و0 2-3 0 > ونا - ربولا‎ 
UU FUG U =D 





إذن المتتالية (,[]) تناقصيه. 








1 
فإن 6 نهاية (0) تحقق العلاقة 6 - ©)8 و | ج 0 ]ع / 


| a. 2-3 7 

| د . بما أن (,[آ) تناقصية ومصغورة بالعدد 0 فإنها متقاربة.‎ U 

(2خ.[1413(31) جه 1 1 3 Ev‏ 
د. با أن 1 دالةمتصلة على | 7 5] د |7[ < ]7 | 
0 5 

(2- ,1 + ا لخم و (ل)1,,,=1ا و (آآ) متقاربة ْ 
لا أ 

0 

ظ 


3 x? +× - 2 = )1 + ×( )3 × - 2( : ملاحظه‎ 


2 et كل‎ 


6 E.E 
س ب €=( ؟‎ = 2-30 
2 - 3 2 ٠ 





( 2-3 )= جب 


أذ“ ا 
و 2)=0-€+ C(3‏ مجه | 
| 
| 





0)6+1()36-2-0 جه 


n +i 





ج لدينا (2- ,30( +1) - 
| - =€ او 0=( جه 


| lim U, =0 
e 


2 
+=( او 


نے کٹ د 
مس IEEE DIINO SINNED Oh aoe eb a O eae a‏ 


سم 
١‏ لك 


0 > -لآ3 و 0<,لا+[1 و بع 





a Peer? 


mos eme ee a e a a 
ب‎ 





م ت ت ن ت ا ا ت رو اه م :رو ا ا ى م 


e 


سے :س ت سے د 
تسس سد انف سی ی 


40 ) | 


ال ا 
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